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Άσκηση 1 (Τέχνασμα με πολλαπλασιασμό με ) 


Δίνεται η συνάρτηση   παραγωγίσιμη με . Αν ισχύει: 


 να βρείτε τον τύπο της  .


Άσκηση 2 (Τέχνασμα με πολλαπλασιασμό με ) 


Δίνεται παραγωγίσιμη συνάρτηση   για την οποία ισχύει ότι  και 


 για κάθε . Να βρείτε τον τύπο της  .


Άσκηση 3 (Σταθερή συνάρτηση και εύρεση της f - Πανελλήνιες 2001)


Δίνεται η συνάρτηση    δυο φορές παραγωγίσιμη στο R με   για κάθε  , 

 και  . Να αποδείξετε ότι: 


i. H συνάρτηση  είναι σταθερή.


ii.  για κάθε .


iii. Ο τύπος της   είναι  . 


Άσκηση 4 (Εύρεση της  όταν δίνεται σχέση που εμπεριέχει την )


Δίνεται η συνάρτηση   με συνεχή δεύτερη παράγωγο, για την οποία ισχύει 

 και   για κάθε . Να βρείτε 

τον τύπο της  .  

Υπόδειξη:   


eg(x)

f : R → (0, + ∞) f (0) = 1

f ′ (x) = 2x f (x) f

eg(x)

f : R → R f (0) = 3

f ′ (x) − x3 = f (x) − 3x2 x ∈ R f

f f ′ ′ (x) = f (x) x ∈ R

f (0) = 1 f ′ (0) = 0

g(x) =
f ′ (x) + f (x)

ex

(f (x)ex)′ = e2x x ∈ R

f f (x) =
ex + e−x

2

f f ′ ′ 

f : R → R

f (0) = 2f ′ (0) = 1 f ′ ′ (x) ⋅ f (x) + (f ′ (x))2 = f (x) ⋅ f ′ (x) x ∈ R

f

f ′ ′ (x) ⋅ f (x) + (f ′ (x))2 = f (x) ⋅ f ′ (x) ⇔ f ′ ′ (x) ⋅ f (x) + f ′ (x) ⋅ f ′ (x) =
1
2

2 f (x)f ′ (x) ⇔ . . .
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Άσκηση 5 (Εύρεση της   όταν δίνεται σχέση που εμπεριέχει την )


Έστω   μια συνάρτηση η οποία είναι δυο φορές παραγωγίσιμη και ικανοποιεί τις 

συνθήκες: 


•  , 


•  και  


• 


Να βρείτε την συνάρτηση  .


Άσκηση 6 (Εύρεση της   κατά διαστήματα)


Δίνεται η συνάρτηση   η οποία είναι παραγωγίσιμη στο .  Επιπλέον ισχύει 

ότι:  ,  και   , x ≠ 0.


α) Να δείξετε ότι για την  ισχύει  για κάθε x ≠ 0 


β) Βρείτε την .


Άσκηση 7 (Εύρεση της   κατά διαστήματα)


Δίνεται η συνάρτηση   η οποία είναι παραγωγίσιμη στο  και ικανοποιεί τις 

συνθήκες:  , για κάθε x ≠0 και  , . Να 

βρείτε τον τύπο της  .


Υπόδειξη: Διαιρέστε την δοσμένη σχέση με . Έπειτα θα δημιουργηθούν συναρτήσεις με ίσες παραγωγούς. Άρα σε 

κάθε ένα από τα διαστήματα του  από συνέπειες του Θ.Μ.Τ θα εφαρμόσουμε το θεώρημα συναρτήσεων που έχουν 

ίσες παραγώγους.


f f ′ ′ 

f : R → R

f ′ ′ (x) − 2x f ′ (x) = 2f (x) x ∈ R

f (2) = e f ′ (0) = 0

f (x) > 0

f

f

f : R* → R R*

f (2) = 2 f (−1) = − 3 f ′ (x) = −
2f (x)

x

g(x) = x2f (x) g′ (x) = 0

f

f

f : R* → R R*

x3f ′ (x) + x2f (x) = 2x3 + 1 f (1) = 5 f (−1) = 2

f

x2

Df
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Άσκηση 8 (Μελέτη μονοτονίας συνάρτησης) 


Να μελετηθούν ως προς την μονοτονία οι παρακάτω συναρτήσεις: 


i) 


ii)  


iii)  


iv)   


v)  


Άσκηση 9 (Μελέτη μονοτονίας συνάρτησης)


Να βρείτε τα διαστήματα μονοτονίας των παρακάτω συναρτήσεων: 


i)  


ii) 


Άσκηση 10 (Εύρεση μονοτονίας συνάρτησης  όταν δεν λύνεται αλγεβρικά η  )


Να μελετηθεί ως προς την μονοτονία η παρακάτω συνάρτηση: 


. 


f (x) = x2 − 6x + 1

f (x) =
ln x
x

f (x) = x − ln(ex + 1)

f (x) =
x2 − x + 1

x − 1

f (x) = x ⋅ 4 − x2

f (x) =
x2 − x + 1

x − 1

f (x) = x ⋅ 4 − x2

f f ′ (x) = 0

f (x) = 3ex + x2 − 3x + 15
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Άσκηση 11  (Εύρεση μονοτονίας συνάρτησης  όταν δεν λύνεται αλγεβρικά η  )


Να μελετηθεί ως προς την μονοτονία η παρακάτω συνάρτηση: 





Άσκηση 12  (Εύρεση μονοτονίας συνάρτησης   με την χρήση βοηθητικής συνάρτησης)


Να μελετηθεί ως προς την μονοτονία η συνάρτηση   στο διάστημα (0,π). 


Άσκηση 13  (Εύρεση μονοτονίας συνάρτησης   με την χρήση βοηθητικής συνάρτησης)


Να μελετηθεί ως προς την μονοτονία η συνάρτηση  . 


Άσκηση 14 (Εύρεση μονοτονίας συνάρτησης πολλαπλού τύπου) 


Να μελετηθεί ως προς την μονοτονία η συνάρτηση   . 


Υπόδειξη: Προσοχή αν η f δεν είναι συνεχής στο x = 2 τότε το θεώρημα μονοτονίας εφαρμόζεται δίχως να λάβουμε 

υπόψη μας το άκρο αυτό.


f f ′ (x) = 0

f (x) = ex + xln x − (e + 1)x

f

f (x) =
x

ημx

f

f (x) =
ln x

x − 2

f (x) = {x2 − 2x − 1, x ≤ 2
x2 − 6x + 1, x > 2
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Άσκηση 15 (Μονοτονία και επίλυση εξισώσεων)


Να λύσετε την εξίσωση  .


 


Άσκηση 16 (Μονοτονία και επίλυση εξισώσεων)


Δίνεται η συνάρτηση  .


i. Να μελετήσετε την   ως προς την μονοτονία.


ii. Να λύσετε την εξίσωση   


Υπόδειξη:


 

 


Άσκηση 17 (Μονοτονία και επίλυση εξισώσεων)


Δίνεται η συνάρτηση  .


i. Να μελετήσετε την  ως προς την μονοτονία. 


ii. Να λύσετε την εξίσωση  . 


ΚΑΛΟ ΔΙΑΒΑΣΜΑ !!!

xln x = 2x − e

f (x) = x + ln x

f

ln ( x2 + 5
2x2 + 1 ) = x2 − 4

l n ( x2 + 5
2x2 + 1 ) = x2 − 4 ⇔ l n(x2 + 5) − l n(2x2 + 1) = x2 − 4 ⇔ x2 + l n (x2 + 5) = x2 + x2 − 4 + l n (2x2 + 1)

x2 + l n(x2 + 5) = 2x2 − 4 + l n(2x2 + 1) ⇔ x2 + 5 + l n(x2 + 5) = 2x2 − 4 + 5 + l n(2x2 + 1) ⇔

(x2 + 5) + l n(x2 + 5) = (2x2 + 1) + l n(2x2 + 1) ⇔ f (x2 + 5) = f (2x2 + 1) ⇔ . . .

f (x) = x2 − 4x + 3ln x + 3

f

3(ln x + 1)
x

= 4 − x


